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3.1.

3.2,

3.3.

O ponto médio de [AB] € um dos pontos da
mediatriz.

(1, -2) é solugdo da equagdo y =—3x+1, pois
-2=-3x1+1.

Opgéo (D)

(x+2) +(y-3) +(z-1)" =22

As coordenadas de pontos do eixo Oz s&o do tipo
(0,0, 2).

(0+2)° +(0-3)° +(z-1)" =22
&(z-1=902z-1=3vz-1=-3
zZ=4vz=-2

Coordenadas dos pontos de intersegéo: (0, 0, 4)
e (0,0,-2)

Coordenadas do ponto médio: (0, 0, 1)

Opgéo (D)

(-1-2)" +22 +(-3+1) <15 17<15 — Falso
As coordenadas do ponto A ndo s&o solugéo da
inequac&o (x —2)2 +y*+(z +1)2 <15.

Conclui-se que A néo pertence a esfera.

(3-2)"+0* +(~1+1)° <15 = 1<15 — Verdadeiro

As coordenadas do ponto B s&o solugéo da
inequagao (x —2)2 +y?+(z +1)2 <15.
Conclui-se que B pertence a esfera.

c(2,0,-1)

AC = \(-1-2) +(2-0) +(-3+1) =O+4+4 =17

2
Medida da area do quadrado: (\/ﬁ) , Ou seja, 17
Centro da esfera: C(2, 0, -1)

Raio da esfera: x/ﬁ

A distancia de C ao plano de equacado z=3 é

igual a [3 - (~1)

, OU seja, 4.

Como V15 <4 , conclui-se que a esfera néo
interseta o plano de equacgéo z=3.

Opgéo (D)

41,

4.2,

5.1.

5.2,

Retar y=2x+1

As coordenadas do ponto S sdo (0, 1).

T é o ponto médio de [AB]. As coordenadas de T

< [—1+3 4+2
sdo ,

5 ] ou seja, (1, 3).

As coordenadas do ponto médio de [ST] s&o
0+1 1+3 . 1
——,——|,ouseja, | =, 2.

(5315 ovsem 3.2]

S(0,1) e B(3,2)

Sejam (x, y) as coordenadas de C.

X+3 y+2
2 2 )

Entdo, (0, 1)= [ ,

x+3:0 A y+2
2 2

=1 ©x=-3 Ay=0

As coordenadas do ponto C s&o (-3, 0).

a) Seja A" aimagem de A pela meia-volta com

centro em O.
A'(S, - 4)

b) Seja A”aimagem de A pela reflexao de eixo
Ox.

A'(-3,-4)
Seja A"(-3, -4) aimagem de A pela reflexao de

eixo Ox.

B(3, 4) € aimagem de A pela reflexdo de eixo

Oy.

O perimetro do retangulo é dado por:
2x(AB+AA')

AB=[3-(-3) =6 ¢ AA"=|4-(-4) =8
Assim, tem-se: 2x(@+ﬂ') =2x(6+8)=28

A medida do perimetro do retangulo inscrito na

circunferéncia é 28.
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7.1.

7.2,

8.1.

8.2,

8.3.

C,(-1,0,0) e C,(3,0,0)

Ca(_1+3, 0+0’ O+0]=(1, 0,0).
2 2 2

C,C, =2 e, atendendo aos raios de S, e S,,

conclui-se que S, e S,tém um s6 ponto comum.

Opcéo (C)

Seja P o perimetro da regido considerada.

2xmx4

P=4+4+ =8+2n

A medida do perimetro da regido considerada é
8+27.

Seja A a area da regido considerada.

2 2
AT 4
4 4

A medida da area da regido considerada € 4.

x=3

a) EF:{
z=6

x=3
y=4

b) BF: {
Plano mediador de [AE]: z=3
C(0,4,0) e £(3,0,6)
O plano mediador de [CE] é o conjunto de
pontos Q(x, y, z), tais que: QC=QE.
QC=QE =
& (x-0) +(y—4) +(z-0)' =
=(x-3) +(y-0) ' +(z-6) &
o xP+y?-8y+16+7% =
=x"-6x+9+y*+2°-12z+36 =

< 6x-8y+12z=29

9.1.

9.2,

9.3.

Questoes Tipo Exame

P(k+1,7, —k) pertence ao plano mediador,
logo:
6x(k+1)-8x7+12(~k) =29

< 6k+6-56-12k =29 @—6k=79c>k=—%

O ponto P tem coordenadas (—%H, 7, %) ,ou

. 73 79
seja, | -——, 7, —
( 6 GJ

C(0,2) e A(-2,2)

»
»

0 X

Equacéo do circulo de centro C(O, 2) eraio 2:
(x—O)2 +(y—2)2 <4

A reta AO tem uma equacao do tipo y =kx e
passa pelo ponto A(-2, 2).

2=-2k < k=-1

Equacéo da reta AO: y =—x

Regiéo colorida:

(x—0)2+(y—2)2s4 A Y S—X
<:>x2+(y—2)zs4 A Y <X
OA=(-2)+2* =8

Perimetro: 27[: 2 + \/g = \/g +7~ 5,97

5,9<\/§+n<6

2
Area:l—zxz=ﬂ—2=n—2
4 2 4

Area: n-2
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1. Sejam (x, y) as coordenadas de A.
A
y
P A
[} [}
[ J
B [ ]
M
0 g
M ponto médio de [AO], entao, tem-se:
[3,§j=[0+x’0+yjﬁizs/\£=§©
2 2 2 2 2 2
oS X=6Ay=3
A(6,3) e OA=A-0=(6,3)
1ﬂ:(z, 1) e
3
P=B+%ﬁ=(o, 2)+(2,1)=(2,3)
P(2,3)

21. (E)z =22 +2% Daquiresulta que AB=+/8 . (a
medida da aresta do cubo € /8 )
F(2,0,48) e C(-2,0,0).
FC=C-F=(-2,0,0)-(2,0,8)=
- (-4,0,-V8)=(-4,0,-2\2)
%:(—4, 0, —2J§)

2.2. Qualquer ponto da reta BG é do tipo
(0,2,2z),zeR.
Se P pertence a aresta [BG], tem-se
P(0,2,2),z[0, 8]
Opcéo (C)

3. A(0,y,0),y>0eB(0,0,2),2<0

AB=B-A=(0,0,2)-(0,y,0)=(0, -y, 2)
Repara que: -y <0 e z<0

Opcéo (A)

Questoes Tipo Exame

AB=B-A=(4,-6). Declive da reta AB é igual

6 ) 3
a ——,ouseja, ——.
4 2

Declive da reta r é dado por ? , OU seja, —2a.

Retas paralelas tém o mesmo declive. Entéo,

—2a=—§<3a=§
2 4

Opgéo (D)
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A reta para conter um didmetro tem de passar

pelo centro da esfera.
Centro da esfera: C(0, 1, 0)

O ponto C pertence a reta da opgéo (C)
(x,y,z)=(-2,-1,-3)+k(2,2,3), keR
(0,1,0)= (—2, -1, —3)+k(2, 2, 3), keR
Daqui resulta que

0=-2+2k k=1

1=-1+2k << k=1

0=-3+3k k=1
Basta considerar k =1
Opcéo (C)
A reta BC tem declive igual a —1 e passa pelo

ponto de coordenadas (2, 1). y=-x+b

Sabe-se que 1=-2+b,0ouseja, b=3.

BC y=-x+3
A
y

| o}

A B
O ponto C ¢ a intersecao das retas AC e BC.

y=2x - y =2x - y=2x© y=2
y=-x+3 2x =-x+3 x=1 x=1

O ponto C tem coordenadas (1, 2)

O ponto M pertence a reta BC e ao eixo Ox.

M(x,0) e 0=-x+3 < x=3.



7.1.

O ponto M tem coordenadas (3, 0).
Sabe-se que M é o ponto médio de [BC].

Sejam (x, y) as coordenadas de B.

(5522) 00

Daqui resulta:

x+1:3 R y+2
2

=0eox=5 Ay=-2
O ponto B tem coordenadas (5, —2)
C(1, 2) e B(5, —2)

A(-2,0,5) e C(2, 4, -3)

M é o ponto médio de [AC]:

[—2+2, 0+4’ 5—3]=(0’ 2,1)
2 2 2

As coordenadas de M s&o (0, 2, 1)

Raio da superficie esférica:
OM =\0?+2*+¥ =45

Equacdo da superficie esférica: x*+y?+2z?=5

7.2,

7.3.

Questoes Tipo Exame

O ponto V tem coordenadas do tipo: (x, y, 2) e

pertence a reta de equagéo
(x, y, z)=(0, 4, 7)+k(—1, 0,5), kek

Logo: (x,y,2)=(0,4,7)+k(-1,0,5),keR

Daqui resulta:

O-k=x X =-k x=1
4+0=y oiy=4 oiy=4
7+5k=2 k=-1 k=-1

O vértice V tem coordenadas (1, 4, 2)

Altura da piramide é dada por

VM = \J(1-0) +(4-2) +(2-1)° =6

A altura da piramide ¢ igual a J6

A(-2,0,5) e C(2,4,-3)
AC=C-A=(4,4,-8)

Uma equagéo vetorial da reta AC:
(x,y,x)=(-2,0,5)+k(4,4,-8), keR

A intersegéo desta reta com o plano xOy € um
ponto do tipo (X, y, 0)

(x,y,0)=(-2,0,5)+k(4.4,-8), keR

>
1

X =-2+4k X =-2+4k
y=0+4k o<y=4k oy =
0=5-8k 5

k=2
8

x
I
NN =

O ponto P tem coordenadas (

N|=

N[O
o

———



