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Questdes para preparar o exame

Primitivas imediatas e integrais definidos

1.1.

1.2.

1.3.

1.4.

1.5.

1.6.

1.7.

1.8.
1.9.

1.10.

3.1.

3.2.
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jkdx=kx+c,ceR,keR
x1+1 )C2
jxdx: +C=2-4+C,CeR
141 2
x5+1 XG
_[xsdx: +C="-4+C, CeR
5+1 6
x-3+1 x-z
jx-adxz +C=2—4C,CeR
3+1 2
Jx’1dxzjldx=|n‘x‘+c,Ce]R,x;tO
X
3 x6+1
J(sz) dx:jax“dx=8jx6dx=8 +C=
6+1
7
:8%+C,CER

[edx=e"+C, CeR
[-e"dx=-[e"dr=-e"+C, CcR
[2sinxdx =2[sinxdx =2(-cosx)+C =
=-2cosx+C, CeR

Jncos;cdx=rcfcos;cdx=rcsinx+C, CeR

o1
| =—, 0
(Inx) xx>
-1 1
In(-x)) =~ =2,x<0
(n( x)) — =

Se x>0: Inx=Inx e (Inx)' 1
X

Se x<0: |n‘x‘ :In(—x) e (In(_x))' :%

Logo, (In\x\)’ =1,x #0
X

Logo, jidlen\x\w, CeR, x#0
X

[(2In2)dx=2"+C, CeR

Vamos derivar o segundo membro da igualdade:

(2+C) =2 In2+0=2"In2

Logo, a igualdade é verdadeira.

jsin(1—3x)dx:%cos(1—3x)+c, CeR

Vamos derivar o segundo membro da igualdade:

[%cos(1—3x)+cj = %[—(1—3);)' sin(1—3x)}+0 =
1 . .

= 5(—(—3)sm(1—3x)) =sin(1-3x)

Logo, a igualdade é verdadeira.
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3.3.

3.4.

4.1.

4.2.

43.

4.4.

4.5.

4.6.

4.7.
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jcos(1+3x)dx=%sin(1+3x)+c, CeR

Vamos derivar o segundo membro da igualdade:
{%Sin(1+3x)+C} = %x(1+3x)' COS(1+3x) =

:%x3003(1+3x) =cos(1+3x)

Logo, a igualdade é verdadeira.
‘[Inxdx=x|nx—x+C, CeR

Vamos derivar o segundo membro da igualdade:

(xlnx—x-ﬁ-C)/ :x’lnx+x(|nx)' -1+0=

1
=lnx+xx——1=Inx
x

Logo, a igualdade é verdadeira.
[(3x% +3x~1)dx =3[ x* dx +3[xdx - [1dx =

3 2 2
B P .
3 2

J(—x2 —2x+7)dx: J.—xz dx—JZxdx+J7dx:

-x+C,CeR

:—jx2 dx—2jxdx+7x+C:

3 2
T2 gvic-
3 2

.3
=%fx2+7x+c, CeR

J(%—x-ﬂf]dx=J%dx—jxdx+'[x2 dx =

1 X2 X

=—x-—+—+C, CeR
2 2 3

1 1
,[(4)62 —;jdx:f4x2 dx—J;dx:

3
:4ijdx—ln\x\+cz%—|n\x\+c, CeR

1 1 1 1
J(——Tjdx:fadx—.[xfzdx:

:1In\x\+1+C, CeR
3 x

L S 3 R S
j(;—e jdx—fxdx je dx =
=In\x\—e*+C,CeR

J(Zx—cosx)dx = J.(Zx)dx—JCOSxdx =

2
=2jxdx—sinx+0=%—sinx+0=

=x*-sinx+C, CeR
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4.8.

J‘(sinx—e'”)dx:J'sinxdx—je* dx =

=-cosx—-e"'+C, CeR

1
f =3x2+—-2
(x)=3x +x

F(x)zj-[3x2+1—2jdx:

X
1
:I3x2dx+j;dx—_[2dx:
=3[x* dv+In[x|-2x+C =

(AiR )3:):+Inx—2x+C=
=x>+Inx-2x+C, CeR
F(x)=x3+|nx72x+C
e®+e=e’+lne-2e+C <
oe=1-2e+C <= 3e-1=C

F(x)=x3+|nx—2x+3e—1

6.1.

6.2.

66

Pag. 167
A area da regido colorida é dada por:

[CF(x)dr = j;[";jdx =

12T _[#T_2 0 _8_4
23] |6], 6 6 6 3

A medida da area é gu.a.

Comecemos por determinar os zeros da fungéo f :
f(x):0<:> -x*-x+6=0<

. (1) £(-1) —4x(-1)x6 -

2><(—‘|)
x:1i\/£c>x:—3vx:2

A area da regido colorida é dada por:
Jif(x)dx = Ji(—xz —-x+ 6)dx =

3 2 3 2
8 4 12_{5_9_“3}
3 2 3 2

:—§—2+12—9+g+18:
3 2

8 9 16 114 27 125
=——+194+—=——+—+—=—+
2 6 6 6 6

A medida da area é % u.a.

6.3.

6.4.

6.5.

6.6.

A area da regido colorida é dada por:
In2 In2 x N2

.[0 f(x): 0 e :|:e :|0 =

=e"-e"=2-1=1

A medida da area é 1u.a.

Comecemos por determinar o zero da fungéo f :
f(x):0<:>x3+1:0<:>

Pe=dox=Y1ox=-1
A area da regido colorida é dada por:

J-jf(x) dx = J‘j(xe' +’I)dx =

{gszegz_y—;fﬂ_n}

=4+2- 1—1 :6—1+1:2—7
4 4 4

A medida da area é % u.a.

Comecemos por determinar as abcissas dos
pontos de intersecéo dos graficos das fungdes f e

g:
f(x):g(x)©7x2+3x:7x+3<:>
o -x*+4x-3=0<

4% [47 — 4x(~1)x(-3)

<X 2><(—1) <

—4+2

f(x)>g(x) para x€[1,3].
A area da regido colorida é dada por:
La [—xz +3x—(—x+ 3)} dx =

S x= S x=3vx=1

=L3[—x2 +3x+x—3]dx:J13[—x2 +4x—3]dx=

:—9+18—9+1—2+3:i
3 3

A medida da area ég u.a.

Comecemos por determinar as abcissas dos pontos
de intersecdo dos graficos das fungbes f e g que,

neste caso, sdo os zeros comunsde f e g :
g(x)=0<:>—x2 -x+2=0¢<
—(=N) £(-1)" —4x(-1)x2

<X 2><(—1) <

+
c>x=£c>x=—2vx:1
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71.

7.2.

f(x)>g(x) para xe[-2,1].
A area da regido colorida é dada por:
'[_12|:x3 —2x? —5x+6—(—x2 —x+2)}dx =

=Ij2[x3 —2x*> =5x+6+x? +x—2]dx:

=Ij2[x3 —x° —4x+4]dx =

4 3 2 1
B A . 2 S B
4 3 2 S

4 3
:1—1—2+4— 4+§—8—8 =
4 3 3
=1—1+2—4—§+8+8=
4 3 3
A 1 8 4
4 3 3 4

A medida da area é 44—5 u.a.

3
J;sz dx = {%l = 2233 -0=18
W

a0

20

10
1B ] Qe - L e e | e [

Eixidx = 18
A medida da area é 18 u.a.

2 x2 x3 : x3 :
j 2 +2|dx= +2x| =|—+2x]| =
of 2 2x3 , L6 S

3
=2—+2><2+0=£+4=E
6 3 3

13—18

Fifiadx = 5333383333

A medida da area é ? u.a.

7.3.

7.5.

7.6.

Maximo On e Questdes para preparar o0 exame

o n
Joz sinxdx = [—cos;c]g =

=—cosg—(—coso) =0+1=1

s {0

A medida da area é 1u.a.

2 B 2 1
L(Z—x1)dxzjy(2—;jdx=
= [2)c—|n|x|:|12 =

=2x2-In|2|-(2x1-In[1)=4-In2-2+0=
=2-In2

=4

]

Y. .

.l‘:ftt!u = 1.3akES2819

L

A medida da area é (2-In2) u.a.

In In2

=e"_e’=2-1=1

0 0

e

Ze" dx:[e"]

[
i
i
=
=
(4
i

I: '5"151':;};]1 .y

A medida da area é 1u.a.

™

al \z ]

Tietaddx = 0.6esogsREET

A medida da area é %u.a.
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7.7.

7.8.

8.1.

68

Iozxdx—jgxdx—j121dx =
X

:M-kjfxdx—%—fldx:
x
= szdx—LZ%dx :Lz(x—%jdx =

2 2 2 2
{"_mx} :2—In2—[1—ln1J=
2 .2 2

:2—In2—1+ln1:§—ln2+0:§—In2
2 2 2

[ preceies |

Ifftx}dx = §.BSEAS28L54

A medida da area é [%—In 2) u.a.

Ion —sinxdx =[cos x]’x =
= .

=cosO—cos[—gJ =1-0=1

_—T
4
2 - L] 1 ] L
1 el
=1 Ergal LAe =L

A medida da area é 1u.a.

Comecemos por determinar as abcissas dos pontos
de intersecéo dos graficos das fungdes f e g :

f(x):g(x)©x222c>4x2—x:0<:>

c>x(4x—1):0c>x=0vx:%

f(x)=g(x) para x e[%,Z}

A area da regido colorida é dada por:

8.2.

8.3.

8 1 1 1

833

A medida da area é @ u.a.
384

O zero de f nointervalo [0,7] & g

Os zeros de g no intervalo [0,n] s&0 0 e =.

Vamos determinar o ponto de intersegéo das
fungdes f e g nointervalo [0,m].

f(x):g(x)CSiHXZCOSxQX:%

f(x) > g(x) para x e [0,%} .
A area da regido colorida é dada por:
I(f(cos;c—sinx)dx+]£sinxdx =
=[sinx+ cos;c]og +[-cosx]z =
2
= sinn+cosn—(sinO+cosO)+{—cos;r—[—cosnﬂ
4 4 2

:§+§—o—1—(—1)+0=ﬁ—1+1:ﬁ

A medida da area é V2 u.a.

A area da regido colorida é dada por:

Ifsinxdx+j:sinxdx =[-cosx]s +[-cosx]: =
2 2

= —Cosg—(—COSO)+|:—COSTC—(—COSn]:| =

2
:—§+1+(—(—1)+0):—§+2

A medida da area é [—\/25+2j u.a.
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Matrizes 4.
- (100 50 20 20 45 60
Pag. 168 D=|60 30 45|;S=|25 25 10|;
1. | 40 55 55 40 10 15
O B P (2,25
1o 1" |2 o P=|250
3,20
son x| ] L
Xo1 X2 s
o 1 20 45 601/ 2,25
—< - X1 Xq2 1 -1
2A+ X =B & -2x + = =3 SP=(25 25 101|250 |=
0 1 Xpy Xy 2 0 ’
40 10 15| 3,20
<:>4 2+x11x12_1—1C>
0 2 Xy X 1o o 20x2,25+45%x2,50+60x 3,20 349,50
4 5 1 =|25x2,25+25%x2,50+10x 3,20 | =| 150,75
P e I ) PN 40x2,25+10% 2,50+ 15x 3,20 163
Xyy =24 Xy, 2 0
Cada elemento corresponde ao total faturado, em
4+, =1 X =-3 euros, por cada amigo no sabado.
o 2+x, =1 o X, =-3 A Marta faturou 349,50 €, o Afonso faturou
Xpp = Xy =2 150,75 € e 0 Jo#o faturou 163 €.
—2+x,, =0 Xpp =2
XZ[ 2 2} 100 50 20][2,25
DP=|60 30 45|/2,50|=
2. 40 55 553,20
Inx 2], 1 |ng1 100x2,25+50x2,50+20x3,20 414
“lloa. 4 I ; B= 4 =| 60x2,25+30%x2,50+45%x3,20 |=| 354
9,4 —log10 1
-y - 40x2,25+55%x2,50+55x% 3,20 403,50
In x 2 1 log, 1 Cada elemento corresponde ao total faturado, em
A=B©Lo 4 }= euros, por cada amigo no domingo.
[¢73 _0910 .
-y -1 No domingo, a Marta faturou 414 €, o Afonso
1 faturou 354 € e o Jodo faturou 403,50 €.
Inx —2 1 log, —
= 9 4 | 4.3.
-1 20 45 60 100 50 20
nx =1 r=e S+D=|25 25 10|+| 60 30 45|=
1 40 10 15 40 55 55
Iog2 -2=log, —
4 20+100 45+50 60+20 120 95 80
y=—2 =| 256+60 25+30 10+45|=| 85 55 55
-1=-1 40+40 10+55 15+55| |80 65 70
3. Cada elemento corresponde ao total de vendas,
em euros, de cada sumo que cada amigo vendeu
-3 0 1150 2 (17 1 -7 no fim de semana.
2 13| 01 -3|=|-4 4 -2 4.4,
12 0l 2 1 1 -5 2 -4 120 95 801(( 2,25
Calculos: (S+D)P= 85 55 55|/2,50|=
a, =-3x0+0x1+1x1=1 80 65 70]|3,20
, =2x0+1x1+3x1=4 120x2,25+95%x 2,50+ 80x 3,20 763,50
a,, :2><2+1><(—3)+3><(—1)=—2 =| 85x2,25+55%x2,50+55x%x3,20 |=|504,75

80x2,25+65x2,50+70x 3,20 566,50

Cada elemento corresponde a receita obtida, em
euros, por cada amigo no fim de semana.

a,, =1%x(-5)+2x0+0x2=-5
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Pag. 169 5.2. a) Atransformacédo geométrica obtida pela
5.1. a) aplicagédo da matriz C & um cisalhamento
horizontal.
g \/25 c0S45° —sin45° b) Sejam O”, A” e B" asimagensde O, A e
M = NN =Lin45° cos45°} B pela aplicacdo da matriz C .
- o [llo Sl
A transformacéo geométrica obtida pela aplicagéo y" 0 1][0 0
da matriz M é uma rotacéo de centro O e angulo 0"(0,0)
de amplitude igual a 45° .
b) ) ) Lo [F[1 a][2]_[1x2+ax0] _[2
V2 2 ly"]7lo 1]lo] [ox2+1x0] |0
GHz 3 e |
(02 = = A"(2,0
M ek (20)
L 2 2 |
0'(0,0) Bu{x'l_r a}r [ 1x1443a | [1++/3a
o ] Lyl o VB ox1+1xv3] | V3
B R AR PR I 1 ia s
A'{"}: 2 2 mz 2 2 | _[V2 (1++/3a.43)
'l |2 V2 (0] |V2 . 42 2
—_— — —x2+—x0
L2 2 | 2 2 _O"A"xy, 2x\/— _J3
(V2.2 Aowe1 =73 "
180°

OR — AR — _ o
OB=2e AOB= 3 60 6. Transformacgéo 1:
B Trata-se de um alongamento horizontal de fator

2(4x2=8). A matriz da transformagéo é:

i

AN
] D A
Transformacao 2:
Seja S o ponto médio de [OA]. 4x15=6
sin60°= B2 . BB~ 25in60° > BD =23 o 5x15=753
2 2 Trata-se de uma homotetia de centro O e razéo
< BD=+3 1,5 . A matriz da transformacao é:
1,5 0
Entdo, B(13) 0 15
, Q —Q 1 £ 1—£ 3 Transformacao 3:
b X 2 2
, = = . 1
L’ } V2 2 x/§ \/— <1+ \/_ 3 Trata-se de uma translagéo associada ao vetor {J
_— — —_— —x
2 2
Cada ponto da imagem é determinado pela soma:
-6

s MEMEH

1
Entéo, a matriz da transformacéo é: {J .
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Introducéo a inferéncia estatistica

1.2,

Pag. 170

X~N (,u, 8)

n=40

Como n > 30, o Teorema Limite Central garante
que, aproximadamente:

8
X ~N| 250,——
[ J4oj

Pretende-se determinar P(Y > 252,1)

Recorrendo a calculadora grafica,
P()? > 252,1) ~ 0,048 = 4,8%

P{Xz 252.1 = 0 848443928
Mo 246 4B 758 752 256 3§
Opcao (C)
n =40
x =252
c=8

z=1,960
Intervalo de confianga a 95% :

Nivel de confianga: 95% .

{x—z\%;)wz\%}:

8 ;252 +1,960 x 8 }:

J40 V40
=[249,52; 254, 48]

= {252 —-1,960 x

~0,34+0,46
p=—— =

Seja n o numero de clientes que frequentam aulas
de CrossFit.

0,4

M _04en=04%x250=100
250

Opcéo (B)
n =236
Intervalo de confianga a 95% : [482, 520]

P 482+5202501

X4 Zx— =520 <> 501+ 1,960 x —>

Jn V36

& 1960—— =19 < 1,960s = 114 <

36

s=11—4<:>3z58
1,960

=520

Méaximo On e Questdes para preparar 0 exame

p=0,35
Nivel de confianca: 95% . z =1,960
Margem de erro: E = % =0,1

Intervalo de confianga a 95% :

5_2\/5(1;/3);5+2J/3(1,7—5)

0,35(1-0,35)
=1 0,351,960, ===,

0,35 +1,960
n

:[0,35—1,960 /0'2275;0,35+1,960 /0'2275}
n n
E =0,1< 1,960 /@ -01e
n
0,2275 0.1 0,2275 ( 01 Y
= = = = =
\" n 1,960 n 1,960

< n=0,2275 1,960
0,1

0,35(1—0,35)}_

2
J < n=287,3964

A dimens&o minima da amostra para que a
amplitude do intervalo de confianga seja inferior a
0,20 é de 88 clientes.

Pag. 171
x=22
X ~N(225)
n =100
(A) Nivel de confianga: 95% .
z=1960
Intervalo de confiangca a 95% :

' An
- {22—1 960x 222 +1 960x5} =
' J100° ' J100
= [22—1,960x%;2z+1,960xﬂ = [21,02;22,98]
(A)—>(1)

(B) Nivel de confianga: 90% .

z=1645
o 5 1
E=-z2 —1645x =1,645x— =
Jn J100 2
=0,8225 ~ 0,82
(B)—(2)
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(C) E<1
Nivel de confianga: 95% .
z=1,960

c 5
E<1lez—<11960x—<1&

Jn Jn
<:>9’831<3ﬁ21<:>\/529,8<:>n29,82<:>

Jn 9,8

< n>96,04

(€)—(8)

6. Nivel de confianca: 99% .

z=2,576
Intervalo de confianca a 99% : [0,67912;0,76088|

0,67912+0,76088 144
-2

0,72
2

p=
,tA)=O,72<:> 250+120+110+96 —072
250+120+110+96 + x
576 :O,72c>576+x:ﬁc>
576 +x 0,72
< x=800-576 &

o x =224

Cerca de 224 alunos deste agrupamento de
escolas praticam basquetebol.
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